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Una osservazione sulla pitt generale forma

del tensore quadruplo isotropo. (%)

In una sua Nota il Prof. RAcAH [1] (1) determina il numero dei paramatri

indipendehti da cui dipendono i tensori isotropi ed emyisotropi'di ordine n di
un S, euclideo [2] risolvendo, in questo modo, il problema che si era presentato,
tanto al prof. CisorTI [3], quando alla Prof.ssa PasTorI [4], quando essi ave-
vano dato: il primo le espressioni generali dei tensori isotropi ed emisotropi
di ordine 2, 3, 4, 5, facendoli dipendere, rispettivamente, da 1, 1, 3, 10 parametri
non necessariamente indipendenti; la seconda I'espressione generale di un ten-
sore isotropo di ordine 2K, facendolo dipendenre da (2K —1)!! parainetri,
anche questi, non necessariamente indipendenti.

T1 risultato del RacaH, era gid stato ottenuto, in un caso particolare, dal
Prof. Carponazzo [5] che aveva mostrato che i tensori emisotropi di ordine 5
dipendono solo da 6 parametri indipendenti.

Rileggendo la dimostrazione del teorema del Crsorer [6], relativo ai tensori
quadrupli isotropi, ci ¢ parso opportuno fare qualche osservazione.

T ben noto[7] che il tensore A9,:, con 4 scalare e dy tensore fondamentale [8],
¢ il pilt generale tensore isotropo del secondo ordine; che il tensore quadruplo:

1) Lo = Ay 5:‘1@ + Baz’i Orn + Cé 5k:‘
(con 4, B e ¢ scalari) é un tensore isotropo [7].

() I numeri in parentesi quadra si riferiscono alla Bibliografia e note poste al ter-
mine del lavoro.

(*) Indirizzo: Istituto Matematico, Universitd, Firenze (Italia).
(**) Ricevuto il 7 novembre 1960.



264 ¢. SILLI [2]

Per dimostrare viceversa che, fissato un riferimento cartesiano ortogonale
(0, ), ogni tensore quadruplo isotropo T' ha necessariamente le componenti espresse
dalle (1), i & parso pitt naturale procedere nel modo seguente.

Dalle prime proprieta del calcolo tensoriale risulta [6] che le uniche compo-
nenti non nulle del tensore quadruplo isotropo 7' sono quelle che contengono
un numero pari di volte ciascuno degli indici. Queste componenti rientrano ne-
cessariamente in uno dei seguenti sette tipi:
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Ragionando-in-modo -analogo-al-Cisorrr-[8], si-ottiene:
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Toppp = a
{econ p =1, 2, 3 e a, b, ¢, d scalari indipendenti da p).
Per il teorema del Racam [1] i quattro scalari «, b, ¢, d devono risultare
legati da una relazione.

Col cambiamento di assi definito da:

Up X Up = COS &} Upyy X Upy = COS & Upps X Ups = 1,

(con 0 <a<m e diverso da 5) che fornisce per i nove coseni direttori:
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e da questa, tenendo conto delle (4) e dell’isotropia:
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e quindi la ricercata relazione: .
(5) d=ua-+b +e¢

e con questa la necessitd della (1).
Se, come ¢ lecito, ¢ come fa il CisorTr [6], si ponesse:

Topsspprr = 05 Topry paa p = €3 Ly = @ + b - ¢,
con--a;-by-e-scalari--qualsiansi,-si--dovrebbe -dimostrare- che-&:
T pppt1 pi1 == Uy
0, ¢i6 che ¢ lo stesso, con le notazioni introdotte con le (3):
d—b—c =a,
che ¢ ancora la (5).
Di questo perd sembra non esservi traccia nel lavore del Cisorrr [6] che,

almeno apparentemente, non considera componenti del tipo: I'p p4 fra quelle
« che non contengono un numero dispari di volte nessuno degli indiei 1, 2, 3 ».

([6], pag. 1056) .

Summary.

In this paper are shown some observations about Prof. CisorTr’s demonstration on
the most general form of quadruple isotropic tensor.
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